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Control 3

P1. a) Se de�ne en Z la relación R por

mRn ⇔ m2 − n2 es múltiplo de 3.

(i) (2,0 ptos.) Demuestre que R es una relación de equivalencia.

(ii) (1,0 pto.) Determine 4 elementos de [0]R y de [1]R.

b) Sea F = {(A, f)/A ⊆ R ∧ f : A → R, es función}. Se de�ne en F la relación Ω por

(A, f)Ω(B, g) ⇔ {A ⊆ B ∧ (∀x ∈ A)f(x) = g(x)}.

(i) (2,5 ptos.) Demuestre que Ω es una relación de orden.

(ii) (0,5 ptos.) ¾Es Ω un orden total en F? Justi�que.

P2. a) (3,0 ptos.) Demuestre, usando inducción, que para todo n ≥ 1, 22n+1 + 1 es divisible por
3.

b) (3,0 ptos.) Se sabe que
n∑

k=1

akak+1 = bn.

Calcule

n∑
k=1

akak−1 y

2n+1∑
k=n

akak+1

Consultas sólo al auxiliar
Justifique cada uno de sus pasos
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