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Control 3

P1. (a) (3.0 ptos.) Sean x, y ∈ R \ {0} tales que x 6= y. Demuestre, usando inducción, que

n−1∑
k=0

xn−1−kyk =
xn − yn

x− y
∀n ≥ 1.

(b) (3.0 ptos.) Determine el menor n0 ∈ N a partir del cual es válida la desigualdad 3n + 2 < 2n y
demuestre que la desigualdad es válida (∀n ≥ n0) usando inducción.

P2. Sea R una relación definida de Z× (N \ {0}) en Z× (N \ {0}) por: (a, b)R(c, d)⇐⇒ ad = bc.

(a) (3.0 ptos.) Demuestre que R es relación de equivalencia y determine [(0, 2)]R es decir, la clase de
equivalencia de (0, 2) ∈ Z× (N \ {0}).

(b) (3.0 ptos.) En Z× (N\{0})/R (conjunto cuociente) se define la relación Ω por [(a, b)]RΩ[(c, d)]R ⇐⇒
ad ≤ bc. Demuestre que Ω es relación de orden y determine si es un orden total o parcial.

Tiempo: 1.15 horas.
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