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Control 3

P1. Dados a,b € N, fijos, con a > 1y b > 2, se define en Z la relaciéon R por:
2Ry < blax + y, es decir, b divide a az +y

(i) (2,0 ptos.) Demuestre que R es refleja si y solo si b|(a + 1) (b es divisor de (a + 1)).
(i)
(i)

2,0 ptos.) Demuestre que si R es simétrica, entonces b|(a? — 1) (b es divisor de (a? — 1)).

2,0 ptos.) Demuestre que para a = 3 y b = 4, R es relacion de equivalencia y encontrar Z/R
conjunto cuociente).
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P2. (a) (3,0 ptos.) Demuestre por induccion que

(I+z)" >14+nz, YneN, z > —1, z fijo.
(b) (3,0 ptos.) Sea la secuencia definida por.
1
a; =1, an+1=an—|—n—+1, Vn > 1.

Pruebe, usando induccién, que Vn > 1,

n

Zai: (n+ 1)a, —n.

=1

Consultas sélo al auxiliar de control
Justifigue cada uno de sus pasos
Tiempo: 1:15



