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Control 3

P1. Dados a, b ∈ N, �jos, 
on a ≥ 1 y b ≥ 2, se de�ne en Z la rela
ión R por:

xRy ⇔ b|ax+ y, es de
ir, b divide a ax+ y

(i) (2,0 ptos.) Demuestre que R es re�eja si y sólo si b|(a+ 1) (b es divisor de (a+ 1)).

(ii) (2,0 ptos.) Demuestre que si R es simétri
a, enton
es b|(a2 − 1) (b es divisor de (a2 − 1)).

(iii) (2,0 ptos.) Demuestre que para a = 3 y b = 4, R es rela
ión de equivalen
ia y en
ontrar Z/R
(
onjunto 
uo
iente).

P2. (a) (3,0 ptos.) Demuestre por indu

ión que

(1 + x)n ≥ 1 + nx, ∀n ∈ N, x > −1, x �jo.

(b) (3,0 ptos.) Sea la se
uen
ia de�nida por.

a1 = 1, an+1 = an +
1

n+ 1
, ∀n ≥ 1.

Pruebe, usando indu

ión, que ∀n ≥ 1,

n∑

i=1

ai = (n+ 1)an − n.

Consultas sólo al auxiliar de control
Justifique cada uno de sus pasos
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