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Álgebra 08-1 Control 2P1. Sea f : [0, 1) → [0, 1) una fun
ión de�nida en 
ada x ∈ [0, 1) por

f(x) =

{

2x si x ∈
[

0, 1

2

)

2x − 1 si x ∈
[

1

2
, 1

)(a) (3 ptos.) Veri�
ar si f es sobreye
tiva o inye
tiva. Justi�que su respuesta 
on una demostra
ión.(b) (3 ptos.) Sea I = [a, b] ⊆ [0, 1). Probar que f−1(I) =
[

a

2
, b

2

]

∪
[

a

2
+ 1

2
, b

2
+ 1

2

].P2. Considere el 
onjunto F = {f : R → R | f es biye
tiva}, es de
ir, el 
onjunto de todas las fun
ionesbiye
tivas de R en R. Se de�ne la fun
ión Ψ : F × F → F dada por
Ψ(f, g) = (f ◦ g)−1(i) (1 pto.) Justi�que por qué ∀(f, g) ∈ F × F , Ψ(f, g) ∈ F .(ii) (2 ptos.) Pruebe que Ψ es sobreye
tiva, pero no inye
tiva.(iii) (1,5 ptos.) Demuestre que, para todo par (f, g) ∈ F × F ,

Ψ
(

Ψ(f, g), Ψ(g−1, f−1)
)

= IdR.(iv) (1,5 ptos.) Sean f1, g1, f2, g2 ∈ F de�nidas por f1(x) = 2x + 3, g1(x) = x3, f2(x) = 5x3 + 4,
g1(x) = x

2
. Además 
onsidere el 
onjunto A = {(f1, g1), (f2, g2)}. En
uentre Ψ(A).
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