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Control 2

P1. Sea U # @ un conjunto universo. Se define la funcién f : P(U) x P(U) — P(U) por f(X,Y)=XUY
para cada (X,Y) € P(U) x P(U).

(i) (1.0 ptos.) Calcule, justificando su respuesta, f~1({@}).

(ii) (2.0 ptos.) Demuestre que f~1({U}) = {(X,Y) € P2(U) | X¢ CY}.
(iii) (1.5 ptos.) Demuestre que f es sobreyectiva.
(iv) (1.5 ptos.) (Es f biyectica? Justifique.

P2. (a) (3.0 ptos.) Sea F = {f :R— R / (Ja € R)(Vx € R), f(x) = az?}.
Se define la funcién ¢ : F — R por Vf € F, o(f) = f(2).
Demuestre que ¢ es una funcién biyectiva.

(b) (3.0 ptos.) Sea g : R — R una funcién tal que (Vaz € R) g(g(z)) = 23 + 1.
Pruebe que g es biyectiva.

Tiempo: 1.15 horas.



