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Control 6

P1. a) Sean z1, z2 ∈ C. Demuestre que

(i) (1,0 pto.) (z1z2 + z1z2) ∈ R

(ii) (2,0 ptos.) |z1|
2 + |z2|

2 ≥ z1z2 + z1z2

b) (i) (1,0 pto.) En
uentre las solu
iones de la e
ua
ión

wn = −1, n ∈ N, n ≥ 2

(ii) (2,0 ptos.) Considere los 
omplejos z ∈ C tales que |z| = 1 y z 6= −1. Use (i) para resolver la

e
ua
ión

�

1 + z

1 + z

�n

= −1, n ∈ N, n ≥ 2

P2. a) Sean w1, w2 ∈ C tales que |w1| = |w2| = 1 y w1 + w2 = −1.

(i) (2,0 ptos.) Pruebe que w1 = w2

(ii) (2,0 ptos.) Muestre que w0 = 1 y que los 
omplejos w1 y w2 del punto (i), son las raí
es 
úbi
as

de la unidad

b) (2,0 ptos.) Sean z1, z2, z3 ∈ C tales que |z1| = |z2| = |z3| = 1 y z1 + z2 + z3 = 0. Demuestre que

∃θ ∈ R tal que zk = wk · eiθ, k = 0, 1, 2, donde wk, k = 0, 1, 2 son los 
omplejos del punto a) (ii)

anterior.

Consultas sólo al auxiliar de control
Justifique cada uno de sus pasos
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