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Auxiliar 10

Resumen:

» Definicién de convergencia: z,, — | < lim z, =1 < (Ve > 0)(3ng € N) tal que |z, — | <e.
n—oo

= Propiedades ttiles:

1. Algebra de sucesiones.

2. Teorema del sandwich:
Sean (uy),(v,) v (wy) sucesiones tales que (u,) y (wy,) convergen a [ € R y ademés existe
no € IN tal que (VYn > ng) u, < v, < wy, entonces (v,) converge a I.
3. Teorema de sucesiones mondtonas:
e Si(sy) es una sucesién creciente (a partir de un ng € IN) y acotada superiormente, entonces
es convergente.
e Si (s,) es una sucesién decreciente (a partir de un ng € IN) y acotada inferiormente,
entonces es convergente.
4. Limites conocidos:
o lim(1+2)" =e.
0, si |q] < 1.
e Si lim g, = ¢, entonces lim(g,)" = ¢ 1, sig=1.
diverge, si|g| > 1.
Nota: note que en particular funciona cuando g, = q (¥n € IN).
e Silima, = a > 0, entonces h’m(an)% =1
Nota: note que en particular funciona cuando a, = a (¥Yn € IN).
e lim Vnk =1, (Vk € IN).
e Silg| <1ykecNN, limnFq" =0.
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(P1) Sea () una sucesién convergente a [l € R, y sea f : IN — IN una funcién estrictamente creciente.

(a) Pruebe que la sucesién (z4(,)) es convergente a I.

2
n? —1—2)"

(b) Calcule lim (7124—1

(P2) Considere la sucesién definida mediante la recurrencia:

2

Int1 = 5 14 a2 ), con ag,a; € (0,1)

(1) Demuestre que (Vn € N,n > 2) a, € (0,1)
(1) Muestre que (a,,) es convergente.

(1) Calcule el limite.

(P3) Sean (uy) una sucesion creciente y (vy,) una sucesion decreciente tales que lim(u, —v,) = 0. Pruebe
que (up) y (v,) convergen y tienen el mismo limite.

(P4) Calcular cuando existan los siguientes limites:
—1\"
(1) 1 22 .
2n +4

Lo 2"+1

(1) lim ¥/n3 +100n2 + 3
1 n+1
(rv) lim <n+>

n+ 2
(v) lim Va™+b", a,b>0
o an b
(VI) th, a#b



