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1. Resumen

1. Definicién: Diremos que f : (a,b) — R es derivable en el punto z, € (a,b), si existe el limite
o @)~ f)
T, T — X,

Dicho limite se llama la derivada de f en z, y se denota f’(z,) o bien %(xo)

2. Regla de Fermat: Si & € (a,b) es minimo local o médximo local de una funcién derivable f : (a,b) — R, entonces
f(x)=0

3. TVM: Sean f, g : [a,b] — R funciones continuas en [a, b] y derivables en (a,b), con g(b) # g(a) y ¢'(x) # 0 para todo
z € (a,b). Entonces, existe ¢ € (a,b) tal que

En particular, si g(x) = x se tiene:

1O 10) _

4. Teorema: Sea f : [a,b] — R continua en [a,b] y derivable en (a,b). Si f'(z) > 0 (< 0) para todo = € (a,b), entonces
f es creciente (decreciente) en [a, b]. Si la desigualdad es estricta, la monotonia es igualmente estricta.

2. Problemas

1. Sean f,g: R — R que cumplen lo siguiente:
g(x) = f(z) + Ly limeof(z) =1
g(a+b) = g(a)g(b)
Demuestre que ¢'(x) = g(z)

2. Sea f(x) continua en [0,00), diferenciable en (0,00) tal que f(0) = 0 y con f’(x) creciente en RT. Pruebe que
() > f(z)/z en RT y deduzca que la funcién g(x) = f(z)/z es creciente en RT

3. (Parte a pregunta 1 control primavera 2014). Demuestre que existe un tnico z, € (1,2) que es solucién de la
ecuacion:

. 3
Vo l+vo—1=2om

4. Sean ai,as,...,ay € R tales que a; > 0, Vi. Suponga ademas que:
fx)=a] +a5+..+a5, > N,Vz eR
Demuestre que f posee un minimo global, calctlelo y pruebe que:

a1az...aN = 1

5. Un tridangulo rectdngulo se forma en el primer cuadrante con un segmento de recta que es tangente a la gréfica
de y = 1/2% y cuyos puntos terminales estdn en los ejes coordenados.;Existe un drea maxima posible para este
tridngulo?;un drea minima?, si tal area existe calctlela.
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3. Problemas propuestos

1. (Parte a pregunta 2 control primavera 2014). Sea f(z) una funcién tal que f'(z) es constante Vo € Dom(f).
Demuestre que la funciéon

es también constante cualquiera sea a € Dom/(f)

2. Un triangulo rectangulo se forma en el primer cuadrante con un segmento de recta que es tangente a la grafica
de y = 1/x y cuyos puntos terminales estdn en los ejes coordenados.;Existe un drea méxima posible para este
tridngulo?; un area minima?, si tal area existe calculela.



