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1. a) Calcular

∫ 1

0

1 + x

2 + x
dx.

b) Calcular ĺım
n→∞

n∑
i=1

n + i

2n2 + ni
, identi�cando una suma de Riemann.

2. Sea

Sn =
1

n3

n∑
i=1

(i
√
n2 − i2)

Identi�que Sn con una Suma de Riemann y calcule su límite.

3. Sea f : [a, b] → R tal que f(x) ≥ 0, ∀x ∈ [a, b] y f es integrable en [a, b]. Demuestre que f2(x) es

integrable en [a, b].

4. Considere la sucesión

an =

∫ n

0
qxdx, con 0 < q < 1

a) Explique por qué (an)n está bien de�nida, es decir, por qué qx es Riemann Integrable en [0, n] y
muestre que es estrictamente creciente.

b) Calcule las sumas de Riemann Inferior y Superior para qx y use la partición P = {0, 1, . . . , n}.
c) Utilice las sumas anteriores para obtener las siguientes cotas para (an)n.

∀n ∈ N, q
1− qn

1− q
≤

∫ n

0
qxdx ≤ 1

1− q

d) Concluya que an converge y que a = ĺım an satisface

q

1− q
≤ a ≤ 1

1− q

1


