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“Lo poco que he aprendido carece de valor, comparado con lo que ignoro
y no desespero en aprender” - René Descartes
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1. Sea f:1 C R — R una funcién definida en un intervalo I.

a) Demuestre que si f es continua en I, derivable en Int(I) y Vo € Int(I), |f'(x)] < 2, entonces f
es Lipschitziana en I, es decir,

L > 0, Vay, 22 € I |f(x1) — f(x2)|] < L|xy — x9|

b) Demuestre que si f es Lipschitziana en I (no necesariamente derivable), entonces f es continua
en I.

¢) Demuestre que si f es Lispchitziana en I (no necesariamente derivable), entonces f es uniforme-
mente continua, es decir

Ve >0, 30 >0, Voy,22 € I |x1 — x| <6 = |f(21) — fa2)| <€

d) Demuestre que si f es uniformemente continua en I.

2. Considere la funcién definida por f(z) = T Estudie:
In(x?)
a) Dominio, paridad y ceros.
b) Continuidad, reparando donde corresponda y asintotas.
¢) Calculo de la derivada en x # 0 y en x = 0 si es posible. Analice crecimientos y puntos criticos.
d) Calculo de la segunda derivada. Estudiar concavidad, convexidad e inflexiones.
e) Grafico aproximado y recorrido.



