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Definicién 1 (7-sistema). Sea X un conjunto y P C P(X), P se dird w-sistema si VA, B € P, se tiene que
ANBeP.

Definicion 2 (A-sistema). Sea Sea X un congunto e I C P(X), I se dird \-sistema si:

= X el

m SiAel, Ace .

» Si (Ap)nenycr son disjuntos, entonces UA, € I.
Definiciéon 3 (A-sistema engendrado). Sea P C P(X), se define el A-sistema engendrado por P:

AP =1,
Iey

dondeY ={I CX|IDP, Ies\— sistema}

Como observacion es facil notar que interseccion arbitraria de w-sistemas (A-sistema resp.) es w-sistemas (A-
sistema resp.).

P1. Sea X un conjuntoy T'= {A C X| A 0A° es numerable}. Muestre que T es una o-algebra.
P2. Siga el siguiente esquema para demostrar el 7, \-Teorema:

(a) I es A-sistema y w-sistema ssi I es una o-algebra.

(b) Si P es m-sistema, entonces o(P) = A(P).
Indicacién: Considere el conjunto x(A) : {B C X : AN B € A(P)}, muestre que B € k(A) ssi
A € k(B) y que para A € A\(P), k(A) es un A-sistema.

(c) (m, A-Teorema) Sea P un w-sistema y I un A-sistema tal que P C I, entonces o(P) C I.

P3. Sea (X, T) un espacio medible y consideremos C' C P(R) una coleccion tal que o(C) = B(R). Entonces
f: X — R es medible ssi para todo A € C, f~*(A)eT.

P4. Sea A la tribu generada por los singletons en un conjunto X no numerable. Muestre que una funcion
f: X = Res A— B(R) medible si y solo si es constante salvo a lo mas en un conjunto numerable.



