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P1. Dados b > a > 1, encuentre todos los valores cŕıticos de:

f(x, θ) = ln
(√

a2 + b2 + x2 − 2absen(θ)− 2axcos(θ)
)

Y clasif́ıquelos.
Indicación: Observar que si f = g ◦ h, donde g : R→ R es creciente tal que la composición
tenga sentido, entonces f y h tienen los mismos puntos extremos.

P2. Sea B una matriz simétrica semi definida positiva y c ∈ Rn. Considere la función
f(x) = xtBx+ ctx. Encuentre los mı́nimos de f .

P3. a) Sea f : Rn → R una función de clase C2 tal que la matriz f ′′(x) es semidefinida positiva para
todo x ∈ Rn. Demuestre que si x0 es punto cŕıtico de f , entonces x0 es un punto de mı́nimo
global de f .

b) Use la parte anterior para demostrar que para todo par de números reales x, y, vale la
desigualdad:

x4 + y4 + x2 + y2 + 2x2y2 − 2xy − x− y +
3

4
≥ 0


