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1. Demostrar el Lema de las Particiones Re�nadas: Sea R ⊆ R2 rectángulo, f : R → R, Son
equivalentes:

i) (∀ε > 0)(∃m0 ∈ N)(∀k ∈ N)(∀m ≥ m0)(∀(cP )P∈Pm(R), (c
′
P )P∈Pkm(R))∑

P∈Pm(R)

∑
Q ∈ Pkm(R)

Q ⊆ P

|f(c′Q)− f(cP )|V (Q) < ε

ii) f es integrable en R

NOTA: Este lema corresponde al lema 3.1 del apunte.

2. Sean f, g : R = [a, b] × [a, b] → R funciones acotadas e integrables sobre R rectángulo. Demuestre

que

1

2

∫
R
(f(x)g(y)− f(y)g(x))2 =

∫ b

a
f2(x)dx ·

∫ b

a
g2(x)dx−

(∫ b

a
f(x)g(x)dx

)2

3. Calcular:

a) ∫ 2

0

∫ 1

y
2

yex
3
dxdy

b) ∫ ∞
0

e−5x − e−10x

x
dx

HINT : Intentar escribir la función dentro de la integral como el resultado de otra integral.
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