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demuestre que existe una subsucesión Snk

convergente y determínela.

2. Sea (xn)n∈N una sucesión de Cauchy en Rn. Si (yn)n∈N es otra sucesión que veri�ca d(xn, yn) < 1/n
para todo n ≥ 1. Pruebe que:

a) (yn)n∈N también es de Cauchy.

b) ĺım
n−→∞

xn = x ⇔ ĺım
n−→∞

yn = x

3. Sea f : Rn −→ Rn una función que cumple la siguiente propiedad:

∃k ∈ (0, 1) tal que ∀x, y ∈ Rn, ‖f(x)− f(y)‖ ≤ k‖x− y‖

Demuestre elTeorema del Punto Fijo de Banach en Rn. Para ello proceda como sigue: Considere

la sucesión de�nida por xn+1 = f(xn)

a) Pruebe que ‖xn+1 − xn‖ ≤ kn‖x1 − x0‖ ∀n ∈ N
b) Pruebe que ‖xn+p − xn‖ ≤ kn

1−k‖x1 − x0‖ ∀n, p ∈ N. Concluya que {xn}n es convergente a algún

x ∈ Rn

c) Pruebe que x es el único con la propiedad f(x) = x. A este x le llamamos Punto Fijo.
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