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P1. Encuentre todos los puntos críticos de la función

f(x, y) =
xy

1 + x4 + y4

y clasifíquelos como puntos máximos, mínimos locales o puntos silla.

P2. a) Para la función
f(x, y) = x2ex+y

encuentre el polinomio de Taylor de orden 2 en torno del punto (x0, y0) = (1, 0).

b) Para la función de la parte anterior, demuestre que existe una constante C tal que

|f(x, y)− e(1 + 3(x− 1) + y)| ≤ C||(x− 1, y)||2,

para todo ||(x− 1, y)|| ≤ 1.

P3. Sea f : Rn → R para n ≥ 3 definida por f(x) = g(||x||2) donde g : R→ R de clase C2.

a) Pruebe que ∆f = n−1
r g′(r) + g′′(r) donde r = ||x||2 6= 0

b) Pruebe que si ∆f = 0, entonces existen constantes a, b tales que

f(x) =
a

||x||n−22

+ b , x 6= 0
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