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Auxiliar 3

P1 Sea P,(R) el espacio de polinomios de grado menor o igual a n. Para un elemento p(z) = Z a;zt
i=0

de este espacio se definen las funciones

i) Jlollo = / 1§ (#)|dt + [p(0)]
i) ol =3 o

iii) [[plloc = max |a;]

a) Muestre que las funciones anteriores son normas en P,(R).
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Encuentre un L > 0 tal que, para todo p € P,(R), ||pllo < L||p||so-

Muestre que || - |1 ¥ || - || SOn equivalentes.
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JEs ||plls = |p(0)| una norma?

P2 Consideremos el espacio C([0, 1], R) con la norma || - ||; usual.

a) Sea la sucesion {f, }nen dada por

1 , T E [O, %]
0 s I'E(§+(§)n,1]
Demuestre que {f,,}, es de Cauchy con || - ;.

b) Muestre que {f,}, no converge en norma.

c¢) Dé otro ejemplo de un espacio normado en que ocurra lo anterior. ;Qué tienen en comun?

P3 Considere los espacios C,(R) = {f €CR) : / lfIP < oo} con las normas || - ||, usuales.
R

a) Sean 1 < p,q < oo tales que %~|— % = % <1ly feCy(R)y g e CyR). Demuestre que

1fall- < 11 fllsll9llq
b) Sean 1 <p,q<ooy0<A<I1 Muestre quesir=Ap+ (1 —N)gy feC,NC,, entonces
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