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1. Funciones

P1. (a) Sea f : E → F una función y A,B conjuntos de E. Pruebe que

f(B) \ f(A) = ∅ ⇒ f(A ∪B) = f(A).

(b) Sea f : E → F una función que satisface la propiedad

∀A,B ⊆ E, (A ⊆ B ∧A 6= B ⇒ f(A) 6= f(B))

Probar que f es inyectiva. Hint: Utilice la propiedad de f con A y B adecuados.

P2. Sean f : E → F y g : F → G funciones, no necesariamente biyectivas.

(a) Sea A ⊆ G. Probar que

(g ◦ f)−1(A) = f−1(g−1(A))

(b) Sea B ⊆ F . Probar que

f(f−1(B)) = B ∩ f(E)

2. Relaciones

P3.Sea f : A→ B una función y τ una relación de orden en B. Se define la relación R en A como
xRy ⇔ f(x)τf(y). Demuestra que R es relación de orden en A ssi f es inyectiva.

P4. Sea E un conjunto no vaćıo. Considere la relación sobre P(E) definida por ARB ⇔ ∃f : E → E biyectiva,
tal que f(A) = B.

(a) Pruebe que R es relación de equivalencia.

(b) Pruebe que [A]R = {B ∈ P(E) : |B| = |A|, |E \B| = |E \A|}.

Hint: Para demostrarlo vea por doble inclusión.

Para ⊆, considere que ∀A ⊆ E, f(Ac) = f(A)c pues f es biyectiva. Además, considere restringir la función f de
modo adecuado.

(c) Sea E = Z y P ⊆ Z el conjunto de los números pares. ¿Es cierto qué (Z \ {0}RP?. Justifique.
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