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P1. Demuestre, mediante la caracterización ε− δ del ĺımite, que:

a) ĺım
x→8

√
x+ 1 = 3

b) ĺım
x→0

g(x) = 0 =⇒ ĺım
x→0

g(x) sen

(
1

x

)
= 0

P2. Una función f : R→ R se dice de Lipschitz si cumple con la condición:

(∃L > 0)(∀x, y ∈ R) |f(x)− f(y)| ≤ L|x− y|

Demuestre que:
f es Lipschitz =⇒ ĺım

x→x0
f(x) = f(x0)

P3. Sea f : (−1,∞)\{0} → R definida por:

f(x) =


π(x2 − x)

sen(πx)
si − 1 < x < 1, x 6= 0

axex

1− ex
si x ≥ 1

Calcule ĺımx→0 f(x) y determine el valor de a ∈ R de modo que ĺımx→1 f(x) exista.

P4. Calcule los siguientes ĺımites:

a) ĺım
x→(−2)

x3 + 8

|x| − 2

b) ĺım
x→0

eax − ebx

x
, a, b ∈ R\{0}

c) ĺım
x→0

sen(π|x|)
x

d) ĺım
x→0

sen(x) sen(2x)

x sen(3x)

e) ĺım
x→1

exp(x ln(x))− 1

x− 1

f) ĺım
x→0

ln(sen(x) + cos(x))

x

g) ĺım
x→2

(ex − e2) cot(x− 2)

h) ĺım
x→π

3

1− 2 cos(x)

sen
(
x− π

3

)

1


