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P1.

a) Considere el conjunto

B =

{
n

n + 1
: n ∈ N

}
Encuentre todas las cotas inferiores de B y su ı́nfimo. Además, demuestre que sup(B) = 1.

b) Sea el subconjunto real
A = {(s + t) : 0 ≤ s < 1, 0 ≤ t < 1}

Demuestre la existencia del supremo y el ı́nfimo de A, y determine sus valores. Además, verifique
si A admite máximo.

c) Sea b ∈ R fijo y considere A ⊂ R definido por

A = {x ∈ R : (∀ε > 0) x < b + ε}

Pruebe que A es acotado superiormente y que tiene supremo. Cálculelo.
¿Tiene A un máximo?

P2. Sea A ⊂ R no vaćıo y acotado superiormente.

a) Si A satisface (∀x ∈ A)(∃y ∈ A) x < y, demuestre que A posee supremo pero no máximo.

b) Si A satisface (∃y ∈ A)(∀x ∈ A) x ≤ y, demuestre que A posee máximo.

P3. Para los siguientes enunciados, debe demostrar en primer lugar que los supremos efectivamente
existen.

a) Sean A y B subconjuntos reales no vaćıos tales que A ⊂ B. Si B es acotado, pruebe que sup(A) ≤
sup(B).

b) Considere dos conjuntos V y W tales que

∀x ∈ V, ∀y ∈W, x + y < 0

Demuestre que ambos conjuntos son acotados superiormente y que sup(V ) + sup(W ) ≤ 0.

c) Sean A y B subconjuntos reales no vaćıos y acotados superiormente. Pruebe que A ∪ B posee
supremo y que además sup(A ∪B) = máx{sup(A), sup(B)}.
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