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Comente

1.) Comente qué es una isocuanta de produccién. Grafique una e interprete sus casos extremos.
Comente ejemplos de cada uno de los casos.
Respuesta
Una isocuanta es una curva de nivel que representa todas las combinaciones de insumos ( ca-
pital (K) y trabajo (L) en lo estudiado) para una cantidad determinada y fija de produccién
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Figura 1: Isocuantas de produccién.

Cuando existen factores de produccién completamente sustituibles, la isocuanta se grafica
como una recta, que corta los ejes en las cantidades determinadas de sustitucion. Un ejemplo



de esto podrian ser los peajes: 1 trabajador por 1 méquina automatica; o algo por el estilo.
En cambio, cuando los factores se complementan perfectamente, la curva toma forma de L.
Por ejemplo, cuando se necesita a 1 trabajador ocupando 1 maquina en especifica de la cons-
truccién, como la perforadora. Por mucho que contrate muchos trabajadores, sélo hay una
maquina perforadora. Y por mucho que compre otra perforadora, si no hay méas trabajadores
que la usen, no servird. Todo esto es analogable a la demanda de los clientes.
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Figura 2: Factores sustitutos perfectos Figura 3: Factores complementarios perfectos
Defina la elasticidad de sustitucion y expliquela. La empresa A le dice que su elasticidad de

sustitucion es 250, mientras que la B le dice que su elasticidad de sustitucion es 0,5. ;Qué les
podria decir?.

Respuesta
Si definimos las siguientes cantidades 2 = < y A= I;((w,r,q)) la elasticidad de sustitucién
se define como la cantidad: " v g
oA Q
OKL= 50" %

La elasticidad de sustitucién determina el porcentaje de cambio de la razén de susti-

K w
tucién T al cambiar en un 1% la relacién —.
T

Si tiene un valor de 250, quiere decir que: al subir 1% la relacién ¥, la razén % aumenta en

un 250 %, lo que indicaria que para obtener 250 unidades de capital (K) se debe entregar 1
unidad de trabajo (L). Asi, como el precio de trabajo (w) aumenté 1% en relacién al precio
del capital (r), es mds fécil cambiar 1 unidad de trabajo por los 250 de capital. Por otro lado,
si la sustitucién es pequena como 0,5 quiere decir que un aumento relativo de w por sobre r
en un 1%, sélo permite sustituir en 0,5 unidades de capital (K) por 1 de trabajo (L), lo que
hace dificil obtener el insumo que es mas barato relativamente.

El decano le dice que ”La Facultad utiliza como medida de largo plazo 1 semestre académico”.
Por otra parte, el kioskero de la esquina le comenta: ”Para mi kiosko considero como corto
plazo 1 mes”. Comente.

Respuesta

El corto plazo se define como el tiempo suficiente para que los factores de produccién se



mantengan fijos y estables. En cambio, el largo plazo se define como el tiempo en que los
factores se vuelven variables. Por lo tanto, hay que considerar que a la Facultad se le hace
muy dificil cambiar los factores de produccién (infraestructura, profesores, administrativos,
etc) para 1 semestre. Por lo mismo es inttil pensar en el largo plazo como 1 semestre
para la Facultad, pues no alcanzan a cambiar sus factores de produccién. De la
misma forma, el kioskero cambia sus factores de produccién (capital en diarios, dulces, comi-
da, etc) en un dia, a lo més 1 semana. Pero 1 mes es plazo extremadamente largo porque su
capital debe haber cambiado numerosas veces. Por lo tanto, el kioskero debe considerar
como largo plazo 1 dia o 1 semana segiin cuanto se demore su capital en renovarse.

Problema 1: Funcién de produccion a funciéon de Oferta

El gerente general de la empresa KapitalLabors le comunica que quieren salir al mercado, pero lo
Unico que sabe de su empresa es que paga costos fijos iguales a C'F', salarios w, que los valores de
capital ascienden a 7 y que su produccion sigue el siguiente modelo:

2 4
In(cantidad) = In(5) + gln(capital) + ?ln(tmbajo)
Para ayudar a la empresa a obtener su curva de oferta para salir al mercado, realice lo siguiente:
a) Plantee el problema de optimizacién de la empresa y obtenga la relacién éptima de factores.
Interprete este resultado.(Analitica y geométricamente)
Respuesta

Tener en cuenta que para trabajar el modelo, se aplica exp(), de manera que queda una fun-
cién Cobb-Douglas, con cantidad ¢, capital K y trabajo L:

q=f(K,L)=5K5L7

Asi, sabemos que las empresas buscan maximizar utilidades, o bien minimizar costos. Por lo
tanto, tomando los costos de los factores de produccion:

minC = Kr 4+ Lw

K,L

Utilizando el Lagrangeano:

L=Kr+Lw—\q—5K3L7)



Y las CPO:

2
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Lo que al dividir los términos:
4 2 3
w Az Ki-L
r A5-§-K—%-L%
w o 6 K
ro 7 L

Esto quiere decir que el minimo costo se obtiene cuando la Tasa (marginal) de Sustitucién
Tecnoldgica (TST) se iguala a la razén de los precios de los factores. Esto quiere decir que la
cantidad de unidades que se estd dispuesto a cambiar de capital (K) por unidades de trabajo
(K) debe ser igual a la razén entre sus precios.

Graficamente, se comienza dibujando las rectas de isocosto (aquellas combinaciones de K y
L que cuestan lo mismo; aunque producen distinto ¢).

¢ =Kr+ Lw
K - Lw
T T

graficando las curvas isocosto:
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Figura 4: Curvas de isocosto Figura 5: Tangencia de la TST

Notar que la pendiente de cada isocosto es v y mientras més cercana al origen, menor es
el costo. "

Las empresas buscaran isocuantas de produccién que toquen las isocostos més cercanas al
origen. El punto (Kjy, Lg) determinard la tangencia entre la isocuanta y una recta de isocostos.

Recordando que la tasa de sustitucién marginal tecnolégica T'STk (Ko, Lo) es, por defini-

dK (Lo, qo)
dL

cion, la relacion — . El punto de tangencia serd cuando se igualen las pendientes:

o dK(L07 QO) o w
dL r
que es equivalente a:

PMgL(Ko, Lo)  w
PMgK (Ko, Ly)  r
fu(Ko,Lo) —w
fx(Ko,Lo) 7

6 K w

7T L r

con esto se obtiene entonces f(Ky, Ly) = qo

Obtenga las demandas por factores de produccion y la funcién de costos.
Respuesta
Con la relacién anterior, se despeja:
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Por otro lado, haciendo lo mismo para el capital:
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Luego reemplazando en los costos:
C(q) = K(q)r + L(q)w
q ,Tw. s, _21 q r
Cla) =[2G r+(d (o

c) Interprete las productividades marginales y medias.
Respuesta Por definicion:



PMgL

PMgK

PMeL

PMeK

Las productividades marginales describen la variacién en la produccién al aumentar (infinite-
simalmente) unidades del factor productivo. En cambio, las productividades medias describen
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cuanto se esta produciendo por cada unidad de factor.

d) Obtenga de la funcién de costos calculada en b) los costos marginales y medios. Grafiquelos

Respuesta
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Con la funcién de costos CT = CF+CV (q) tal que CV (q) = [%(76—10)%
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Figura 6: Curva de CMg y de CMe. Curva de Oferta



e) Plantee la curva de oferta de la empresa.
Respuesta
Se debe cumplir entonces, en el éptimo, que P = C'Mg siempre y cuando CMg > CMe(q)
donde ¢ sea el minimo de los CMe. B
Entonces debe cumplirse que:

g =min,CMe=—=—+ 5 + 5
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CMg > CMe(q)

Problema 2: Largo plazo y economias de escala

Considerando una competencia perfecta en el rubro de los commodities, una empresa tiene una
funcién de costos:

Clg)=(1—-q)¢*+¢*+36

y perciben una demanda de:

3Q = 600 — 30P

a) Encuentre el equilibrio competitivo a largo plazo.
Respuesta
En el largo plazo se espera que las utilidades de las empresas sean nulas y no existan incen-
tivos para que otras entren al mercado. Por lo tanto

m=Pq—C(q) =0
Pq =C(q)
P _Clo)
q
P =(CMe
36
p =q—q2+q2+?
36
P =q+ —
q

Pero sabemos que la industria minimiza los costos medios, entonces:



min CMe = q + 36
q q

36
1—-—==0
7
¢ =36
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Luego al reemplazar el valor:
36
CMe(q) =6+ 6 = 12
Por lo tanto P = 12. Y reemplazando en la demanda Q(P) = 200 — 10 - 12 = 80. Asi, el
80 -
numero de firmas estd dado por n = Q =5 = 13, 3. Lo que indica que alcanzan a entrar en

total 13 empresas al rubro durante el largo plazo (redondeando al nimero entero inferior). El
equilibrio es entonces (P, Qo, 90, 70) = (12, 80,6, 13).

El alza en la economia aumenta la demanda del commoditie a:

3¢ = 1200 — 30p

Explique qué sucede con el equilibrio a largo plazo. Utilice graficos.

Respuesta

Al aumentar la demanda, en el corto plazo las funciones de oferta no cambian y las empresas
produciran q; > qg. Esta nueva produccién les genera mayor utilidades. Las utilidades posi-
tivas (m > 0) atraen a mas empresas, lo que desplaza la oferta de corto plazo hacia afuera.
Esta nueva oferta hace que el precio baje y se devuelva a FPy. La cantidad total producida
por la industria (Qq) se expanderd a Q1 > Q. El precio de equilibrio volvera a ser Py y cada

. ) . Q1 Q
firma vuelve a producir gy. Asi, el nuevo nimero de empresas — = n; > ng = —— aumenta.
q0 do

P

Figura 7: Funciones de costo Figura 8: Desplazamiento de curvas



c) ;Qué ocurre si las firmas tiene retornos constantes a escala?

Respuesta

Retornos constantes a escala se puede expresar como f(aKy, aLg) = af(Ko, L) tomando en

cuenta que « es una proporcién. Luego:

C(Aqg) = AC(qo)
& C(i\\qO) = C(qo)
o C0w)  _ Cla)
Aqo do
& CMe(Aqy) = CMe(qo)

Lo que indica que la funciéon CMe es constante. Por lo tanto, a pesar de poder obtener el
precio, no se puede determinar la produccién ni el nimero de firmas.

.Y si tienen retornos crecientes a escala?

Respuesta
Ahora se tiene que f(aK,,aLg) > af(K,, L) lo que indica que:

C(Aqp) < AC(qo)
C(i\\QO) < C(QO)
COm) _ Clan)
AQo qo
& CMe(Ag) < CMe(qo)

Esto indica que la funciéon de CMe es decreciente e ird sobre la de CMg, pero no se intersectan,

lo que genera indeterminacién en el equilibrio a largo plazo.
Sin embargo, los retornos de cualquier tipo se dan en distintos niveles de pro-
duccién; por lo tanto pueden existir tramos con retornos decrecientes y otros con

retornos crecientes.
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