
Universidad de Chile
Facultad de Ciencias F́ısicas y Matemáticas
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P1 Sean u, v funciones positivas tales que

u′′ + a (x)u = 0

v′′ + b (x) v = 0

con a, b : R→ R continuas tales que

(∃x0 ∈ R) (∀x > x0)⇒ a (x) > b (x)

Pruebe que si las condiciones iniciales satisfacen u (x0) = v (x0) , u
′ (x0) = v′ (x0), entonces v (x) >

u (x) ∀x > x0. Hint: Estudie la monotońıa del Wronskiano asociado a u, v.

P2 Encuentre la solución de la siguiente ecuación diferencial

y′′′ + y′ = 1 + sin (x)

P3 Considere la ecuación
ty′′ + (1− 2t)y′ + (t− 1)y = tet.

Demuestre que y1(t) = eαt es una solución de la ecuación homogénea, para cierto α. A contin-
uación, determine la solución general.

P4 [Propuesto] Si los coeficientes de la siguiente ecuación diferencial:

a (t) y′′ + b (t) y′ + c (t) y = 0

satisfacen a(t) + b(t) + c(t) = 0, pruebe que y = et es solución de la ecuación homogenea. Aplique
lo anterior para resolver:

a) (t− 1) y′′ − ty′ + y = (t− 1)2 e2t

b) 2ty′′ + (1− 4t) y′ + (2t− 1) y = et

Encontrando primero la solución homogénea y luego la solución particular. Indicación: Use fórmula
de Abel.
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