
Ingeniería Matemática
FACULTAD DE CIENCIAS
FÍSICAS Y MATEMÁTICAS
UNIVERSIDAD DE CHILE
Introduccón al Álgebra 13-1Control RecuperativoP1. Sea E un conjunto numerable. En P(E) se de�ne la relación R por:

ARB ⇔ ∃f : A → B biyectiva.(i) (3,0 ptos.) Pruebe que R es una relación de equivalencia.(ii) (3,0 ptos.) Demuestre que la clase de equivalencia de un conjunto in�nito A ∈ P(E), es la colecciónde los subconjuntos numerables de E, es decir,
[A]R = {X ⊆ E | X es numerable}.Indique (justi�cando), dos elementos en [A]R, si A 6= E.P2. Sea U 6= φ un conjunto universo. Se de�ne la función

f : P(U)× P(U) −→ P(U)
(X,Y ) 7−→ f((X,Y )) = X \ Y(i) (2,0 ptos.) Demuestre que f−1({U , φ}) = {(U , φ)} ∪ {(X,Y ) | X ⊆ Y }.Indicación: Note que son preimágenes.(ii) (1,0 pto.) Determine, justi�cando, f(D) (imagen de D) en que D = {(X,X) | X ∈ P(U)}.(iii) (1,5 ptos.) Demuestre que f es sobreyectiva.(iv) (1,5 ptos.) ¾Es f es biyectiva? Justi�que.

Consultas sólo al auxiliar
Justifique cada uno de sus pasos
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