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Auxiliar 13: Numeros complejos

(C6 2008) Encuentre los valores n € IN que satisfacen la ecuacién
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Demuestre que las raices de la ecuacién de segundo grado 22 + z + 1 = 0, son raices ctibicas
de la unidad, distintas de 1.

Sea z € C un nimero complejo que satisface las propiedades: |z] =1y |z 4+ 1| = 1. Prueba
que z es raiz cibica de la unidad.

Se define el conjunto S; = {z : |z| = 1}

(a) Pruebe que (57, *), donde * es la multiplicacién de nimeros complejos, es subgrupo de
(C\ {0}, *)

(b) Sea w una raiz cibica de la unidad. Pruebe que la funcién f : Z3 — S; definida en
cada a en Zz como f(a) = w® es es un homomorfismo de (Z3,+3) en (S, x). Recuerde
que Zs ={0,1,2} y que +3 es la suma médulo 3 en Zs.



