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Auxiliar Extra C1: Légica - Conjuntos

Légica
P1. Cuantificando sobre conjuntos

= Preliminares
Verificar que se tienen las siguientes equivalencias:

(i) (Vz e A) p(x) < (Fz € A) p(x) (i) (Jz € A) p(x) <= (Vz € A) p(x)

» (P1 (b) Control 1, Afio 2008)
Considere las proposiciones siguientes:

p:(FzeR)(VyeR) (z<y)
q:(VyeR)BzeR) (z<y)

Indique el valor de verdad de cada una de ellas justificando su respuesta. Finalmente escriba sus
negaciones.

Conjuntos

P2. Algebra de Conjuntos

a) (P1(a) Control 2, Ano 2007)
Sean A, B y C conjuntos, subconjuntos de un universo . Pruebe que

(ANB)CC = (ANC") C B°.

b) (P1 (ii) Control 1, Afio 1996)
Sean A, B, C conjuntos. Probar que AC C = A\ B=C\[BU(C\ 4)].

c) (P2 (i) Control 1, Ano 1997)
Sean A, B,C C U. Probar que

ANBNC=¢= (A\B)U(B\C)U(C\A)=AuBUC

P3. Diferencia Simétrica

(i) (P2 (a) Control 1, Afio 1998)
Probar que para todo A, B, C' conjuntos se tiene

(a.l) ANAB=AANC=B=C (a.2) AAB=C=B=AAC
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(ii) (P2 (i) Control 1, 2001)
(i1) (AAB)U(BAC)=(AUBUC)\(ANBNC)
(i2) AANCC(AAB)U(BAC)

(iii) (P2 (a) Control 1, Afio 2008)
Sea. A un subconjunto fijo del conjunto universo U. Probar que V X, Y C U se tiene que

(XUA=YUAAN(XNA=YNA) = X=Y

P4. Conjunto Potencia
(P1 (b) Control 2, Afio 2007)
Dados A y B conjuntos, demuestre que

P(A)UP(B) =P(AUB) < (AC BV B C A).

P5. Definiciones “Random?”

(i) (P3 Control 1, Ano 2009)
Sea U el conjunto universo. Considere dos conjuntos A, B C U con A # ¢.
Para cualquier conjunto X C U se define un nuevo conjunto C'(X) de la siguiente forma:

| X\B SsiANX #¢
C(X)_{XUB siANB=¢

(a) Pruebe que C(B) € {¢, B}.
(b) Pruebe que C(A) = A\ By C(A°) = (C(A))".
(¢) Pruebe quesi (X NY)NA#¢p=C(XNY)=C(X)NC(Y).
(ii) (P2 (b) Control 1, Afio 2008)
Sea A C U, A# ¢. Se define F4 C P(U) por
XeFysiysolosi X CUAXNAZ#g.
Demuestre que dado B C U

(1) Ue Fay A€ Fa. (3) SIBEFANC CU= (BUC) € Fy
(2) SSA\B# ¢=— B°c Fyu

Propuesto

Sea F' un conjunto de personas que se encuentran esperando en la fila de un banco para ser atendidas. Para
x, y € I se define la funcién proposicional:
o(x,y) : “La persona x estd mas adelante que la persona y en la fila”.
Sea p € F una persona de la fila. Indicar, justificando sus respuestas, la(s) posicion(es) de dicha persona en la
fila para cada una de las siguientes proposiciones cuantificadas:

(i) (VaeF)[p(p,x) vV x=p] (iii) (e e F)o(z,p) Y op,x)]  (v) Blzel)[z=pY ¢p,)
(ii) (Vo € F) [¢(z,p) V & = p] (iv) (Bte € F) [¢(x, p)

1<

x=p]

Indicacién: Para dos proposiciones r, s el conectivo ¥ (o exclusivo) esta definido por Vs < (rVs)A ~ (rAs).



