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P1. Argumento por Vacuidad. Demuestre que en el conjunto vaćıo ∅ todas las vacas son rosadas.

P2. Igualdad de Conjuntos. Sea A ⊆ U fijo. Pruebe que ∀X,Y ⊆ U se cumple:

X = Y ⇐⇒ (X ∪A = Y ∪A) ∧ (X ∩A = Y ∩A)

Hint. Recuerde que A = B ⇐⇒ A ⊆ B ∧B ⊆ A y razone por contradicción.

P3. Diferencia Simétrica. Sean A,B,C ⊆ U . Demuestre que:

a) (A4B) = (A ∪B) \ (A ∩B)
Nota. Esta igualdad puede serle muy útil para la vida.

b) (A4B) ∪ (B 4 C) = (A ∪B ∪ C) \ (A ∩B ∩ C)

c) (A4B) ∪ (B 4 C) = (C 4A) ∪ (A4B) = (B 4 C) ∪ (C 4A)
Hint. Deduzca el resultado utilizando el anterior.

d) A4 C ⊆ (A4B) ∪ (B 4 C)

P4. Clases de Conjuntos. Sea A ⊆ U . Se define M = {X ∈ P(U) : A ∩X = ∅}. Pruebe que:

a) ∅, Ac ∈M
b) Son equivalentes:

A ∈M
A = ∅
M = P(U)

c) (∀X ∈M)(∀Y ∈ P(U)) X ∩ Y ∈M
d) [(X ∈M) ∧ (Y ∈M)]⇒ [(X \ Y ) ∪ (Y \X)] ∈M

P5. Producto Cartesiano. Sean A,B,C,D conjuntos, demuestre que:

a) (A×B) ∩ (C ×D) = (A ∩ C)× (B ∩D)

b) (A×B) ∪ (C ×D) ⊆ (A ∪ C)× (B ∪D)


