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Clase Auxiliar N°1: Continuidad
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Auxiliar: Bruno Aguilé

Sea f: R — R una funcién continua en zo = 0 y tal que Vn € N f(£) > 0.
Demuestra que f(0) > 0.

Sea f : R — R definida por:

In(z+1) r>0
fla) = b z=0
(r—a)* x<0

Encuentra los valores de a y b de manera que f sea continua en todo R.

Sea f : R — R continua. Sea (a,), .y una sucesiéon en [a,b], no necesariamente
convergente, tal que lim f(a,) = ¢. Demuestra que existe T € [a, b] tal que f(T) = /.
n—oo

Sea f : R — R una funcién continua en z. Demuestra que existe 6 > 0 tal que f
estd acotada en (T — 0,% + 0).

Sea f : R — R tal que existe L > 0 que satisface
|f(x) = f(y)l < Lz —y| Yo,y €R
Demuestra que f es continua.

Observacioén: Tales funciones se denominan 'Lipschitz de constante L’

Sea f: A CR — Ryr, >0 una sucesion tal que r,, — 0. Prueba que f es continua
en T siy solo si la sucesion

s = supf{ () = f(@)] ¢ o — 2| <7}

converge a cero.



