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P1. Sea f : R→ R una función continua en x0 = 0 y tal que ∀n ∈ N f( 1
n
) > 0.

Demuestra que f(0) ≥ 0.

P2. Sea f : R→ R definida por:

f(x) =



ex − 1

ln (x+ 1)
x > 0

b x = 0

(x− a)2 x < 0

Encuentra los valores de a y b de manera que f sea continua en todo R.

P3. Sea f : R → R continua. Sea (an)n∈N una sucesión en [a, b], no necesariamente
convergente, tal que ĺım

n→∞
f(an) = `. Demuestra que existe x ∈ [a, b] tal que f(x) = `.

P4. Sea f : R → R una función continua en x̄. Demuestra que existe δ > 0 tal que f
está acotada en (x̄− δ, x̄+ δ).

P5. Sea f : R→ R tal que existe L > 0 que satisface

|f(x)− f(y)| ≤ L|x− y| ∀x, y ∈ R

Demuestra que f es continua.

Observación: Tales funciones se denominan ’Lipschitz de constante L’

P6. Sea f : A ⊂ R→ R y rn > 0 una sucesión tal que rn → 0. Prueba que f es continua
en x̄ si y solo si la sucesión

sn := sup
x
{|f(x)− f(x̄)| : |x− x̄| ≤ rn}

converge a cero.
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