
Facultad de Ciencias F́ısicas y Matemáticas Universidad de Chile
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Auxiliar 9

P1. Calcule las siguientes integrales:

(a)

∫
x3
√
a− bx2dx a, b > 0

(b)

∫
2x− 3

(x2 − 2x+ 2) (x− 1)
dx

P2. Considere la función:

f(x) =

{
2x si x ∈ [0, 1]
1 si x ∈ (1, 2]

(a) Para cada n ∈ N y δ ∈ (0, 1) considere la partición dad por P = {0, 1
n ,

2
n , ...,

n
n , 1+δ, 2} Calcule

s(f, P ) y S(f, P ) y demuestre que S(f, P )− s(f, P ) = 2
n + δ.

(b) Usando la parte b) y la condición de Riemann concluya que f es integrable en [0, 2].

P3. Identifique la sumatoria Sn = 2
∑n

k=1
(3n+2k)p

np+1 , p ∈ N como una suma de Riemann y calcule
ĺım

n→+∞
Sn.

P4. Demuestre que para cada n ≥ 1 ∃ξn ∈ (1, e) tal que:∫ e

1

lnn+1(x)dx = lnn(ξ)

y concluya que

∫ e

1

lnn+1(x)dx ≤ ln(ξn)

P5. Calcule

ĺım
x→1

∫ x

1

(x− 1) sin(t2)dt∫ x3

x2

sin(t2 − 1)dt

P6. Sea R region encerrada por las curvas y = x2, y =
√
x.

Calcule:

(a) El área de R

(b) El volumen del solido de generado al hacer rotar R en e eje OY y OX.


