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P1. Sea A ∈Mn,n(R) simétrica, demuestre que:

A =
n∑

i=1

λiviv
t
i

Donde los λi son valores propios de A y vi un vector propio asociado a λi y {vi}ni=1 forman una base

ortonomal de Rn. Primero estudie las matrices vvt.

P2. Sea A ∈Mn,n(R) simétrica, pruebe que la matriz I −A es de�nida positiva si y sólo si todos los

valores propias de A son menores estrictos que uno.

P3. Dadas las siguientes matrices:

A =

1 2 0
2 3 2
0 2 1

 B =

3 2 0
2 5 3
0 3 10


a) Determine si son o no de�nidas positivas.

b) Obtenga la descomposición de Cholesky de B.
c) Realice un cambio de variable de la forma cuadrática f(x) = xtAx para llevarlo a su forma canónica

(i.e. suma y restas de cuadrados).

P4. .

a) Muestre que si λ es un valor propio real de A, una matriz antisimétrica, entonces λ = 0.
b) Sea V un e.v. y f : V → V función lineal tal que f = f ◦ f . Muestre que V = Ker(f)⊕ Im(f).
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