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Auxiliar 12
Polinomios

P1. Sea p(x) ∈ R[x] tal que p(x) ≥ 0, ∀x ∈ R.

a) Demuestre que si r ∈ R es ráız, entonces tiene multiplicidad par.

b) Demuestre que existen dos polinomios de coeficientes en R tales que
p(x) = q21(x) + q22(x)

P2. a) Encuentre a, b tales que 1 + i sea ráız del polinomio x5 + ax3 + b.

b) Encuentre todas las ráıces del polinomio:

x5 − 5x4 + 14x3 − 14x2 − 13x− 9

Indicación: i es ráız.

P3. Sea a ∈ R se define φa : R[x] −→ R, el funcional de evaluación de a como:

φa(p(x)) = p(a) ∀p(x) ∈ R[x]

a) Demuestre que φ es un morfismo sobreyectivo de anillos entre (R[x],+, ·) y (R,+, ·).
b) Demuestre que φ−1

a ({0}) = {(x− a)q(x) | q(x) ∈ R[x]}
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