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(a) Sin usar induccién, muestre que:
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(b) Calcule el valor de la siguiente suma:

n

Z /) _z'—l
32 + 21+ 1 i2
=1

Considere la siguiente secuencia de nimeros definida por recurrencia:

fi=1
fa=1
VnelN, foro=fat1+ fn
A esta secuencia de nimeros se les llama nimeros de Fibonacci.

La idea de este ejercicio es probar algunas identidades interesantes que cumplen los niimeros de
Fibonacci:

(a) Pruebe que:
Vn € N,  f4, es divisible por 3.

(b) Muestre, usando induccién, que:

Vn € N, Z fo=Jfns2—1

k=1

(c) Demuestre que:

Vn e N;n > 2, fn+1fn—1 - fr2L = (_1)n

A esta ultima identidad se le conoce por el nombre de identidad de Cassini.
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(a) Pruebe por induccién que, para todo natural n > 2, se tiene que:
2" + ") > (a+b)"
donde (a+0b) >0y a #b.

(b) Pruebe que, para todo natural n > 1, se tiene que:

n+1 1 5
ES6
k=1 n+
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(a) Demuestre usando induccién que:
2n+1
VnelN, Y ()" =n+1)2n+1)
k=1

(b) Demuestre usando induccién que:

YneN, 3"+4"—1 es divisible por 3.

Propuesto:

Pruebe que:

(i) (Vn € N)  5%nFL 4 72ntl og divisible por 6.
(ii) (VneN) (z—y) divide a (z™ — y™).
(i)

(Vn € IN) 1+i+%+...+%§2—%.

(VnelN) 1+—=+—4+..+ < 2¢/n.
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