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Tipos de relaciones

Sea R una relacién definida en un conjunto A # ¢, es decir, R C A x A.
Definicién: R se dice refleja si y sélo si (Va € A) zRz.

Definicién: R se dice simétrica si y sélo si (Vr,y € A) 2Ry = yRa.
Definicién: R se dice antisimétrica si y sélo si (Vz,y € A) 2Ry AyRx = x = y.

Definicién: R se dice transitiva si y sélo si (Vz,y,z € A) 2Ry AyRz = zRz.
Problemas

Sea A ={1,2,3,4}. Consideremos la relacién R sobre A definida por:
R = {(17 1)7 (17 2)7 (2, 2)7 (173)7 (274)7 (174)7 (474)}-

Determine si R es refleja, simétrica, antisimétrica o transitiva.

Sea E un conjunto y A # ¢ un subconjunto fijo de E. Se define en P(E) la relacién R por:
XRY & AnX=ANnY
(a) Demuestre que R es relacién de equivalencia.
(b) Demuestre que el conjunto cuociente P(E)/R = {[X] | X € P(A)}.
(c) Demuestre que para X,Y € P(A) se tiene que X # Y = [X]| # [Y].

Control 3, 2012

(a) Se define en Z la relacién R por:

mRn < m? — n?

es multiplo de 3.
(i) Demuestre que R es una relacién de equivalencia.
(ii) Determine 4 elementos de [0]g y de [1]z.
(b) Sea F ={(A, f)IACRA f: A— R, es funcién}. Se define en F la relacién 2 por:
(4, ))UB,g) & [AC BA (¥ € A)f(x) = g(x)].
(i) Demuestre que € es una relacién de orden.

(ii) (Es © un orden total en F? Justifique.
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Propuesto:

Sea R32 una relacion en Z x 7 definida por:
(a,b)R32(c,d) & a=3cNb=2d
(a) Pruebe que R332 es una relacién de equivalencia.

(b) Elija sus dos pares favoritos de niimeros enteros y encuentre sus clases de equivalencia. Si
resultan iguales, elija otro par.

(c) ;Cudntos elementos tiene el conjunto cuociente (Z x Z)/R32 ?



