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Auxiliar 1: Axiomas de Cuerpo y Orden en R.

P1. Usando sélo los axiomas de cuerpo de los reales y los teoremas de unicidad de neutros e inversos,
demuestre las siguientes propiedades, fundamentando cada paso ( si necesita alguna propiedad
extra, debe demostrarla):

(i) Demuestre que Va,b,c,d € R, con b,d = 0, se cumple:
ab™' +cd™' = (ad + cb)(bd) .
(ii) Sean a,b,c € R. Demuestre que:
[(a+b=0A(a+c=0)]=b=c
(iii) Pruebe que Va e R: o> =0=a = 0.
(iv) Demuestre que para cualquier real a = 0, se cumple:
(@>—aa+a'+1) "' =a—1.

(v) Propuesto : Demuestre que para cualquier real a = 0, se cumple: (—a)' = —(a™").

P2. Usando los axiomas de orden, pruebe justificando en cada caso que:
(a) Va,b e R: a® +b° > 2ab. [Desigualdad Fundamental]
(b) Va,b>0: a " +b "' >4-(a+b)"
(c) Sean a,b,c,d € R. Pruebe que:
[(a®+b" =1)A (" +d° =1)] = ac+bd <1.



