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Auxiliar 12

P1. Sea R = {(x, y)|x ≥ 0, y ≥ 0, y ≥ x, a ≤ xy ≤ b, y2 − x2 ≤ 1} con 0 < a < b. Calcule la
integral: ∫ ∫

R

(y2 − x2)xy(x2 + y2)dxdy

Indicación Utilice un cambio de variables apropiado.

P2. Sea a > 0 Considere el volumen de la zona encerrada por las superficies:

S1 : x2 + y2 + z2 = a2

S2 : x2 + y2 = ay

i Interprete qué figuras represetan S1 y S2.

ii Utilice coordenadas esféricas y escriba el volumen como una integral triple.

iii Calcule el volumen.
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Indicación Considere el cambio de variables: u = 2x−y
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; v = y
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; w = z
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