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Sean K; y Ko dos cuerpos, con K; C Ky, K; subcuerpo de Ks.

a) Pruebe que Ky es un espacio vectorial sobre Kj.
b) Pruebe que C sobre R es generado por dos elementos.

c) Pruebe que R sobre Q no es generado por ningtin conjunto finito.

Sea n € N. Para un intervalo [a,b) C [0,n) con a,b € N, definimos la funcién 1j,4) : [0,n) — R por:
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0 si no

Sea F([0,n)) el espacio vectorial de las funciones de [0,n) en R (con la suma de funciones punto a
punto y la ponderacion por escalar de R). Definimos E C F'([0,n)) como el conjunto de las
funciones constantes en cada intervalo [i — 1,7), con i € {1,...,n}, es decir

E = {Z Ail[i—l,i) A EeER =1, ,n}
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Pruebe que Va,b € N tal que [a,b) C [0,n), 1j,) € E.
Sea o € Ry f € E. Pruebe que af € E.
Pruebe que E es s.e.v de F([0,n)).

Pruebe que el conjunto de funciones B = {1j9 1), 1[1,2), ..., 1{_1 )} es linealmente
independiente.

Sean E un espacio vectorial sobre K, y V1, Vs s.e.v de E.
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a) Demuestre que V1 N V3 es s.e.v de E.
b) Muestre con un ejemplo que V; U V5 no es necesariamente s.e.v. de E.

c) Pruebe que ViU Vs ess.evde E'ssi Vi C VoV Vy C V.



