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Aplicaciones de la Integral Semana 10

2

1

2 2 2

2

1 2 1 2 1

1

2

( )

( )

( )

( )

( )             ( )    (siempre es bueno recordar estas 2)

 (    ):

ˆˆ             ( )              /              

b

OX a

b

a

b b

OX OY
a a

t

a

f x dxM

A f x dx

V f x dx V x f x dx

dr dr dr
s t d T

d dt dt

π π

τ
τ

=

= =

= =

∫

∫

∫ ∫

∫

Curvas Semana 11 y 12
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Aplicaciones:   Masa :     ( ( )) , donde  representa la densidad lineal de masa.

                        Centro de Ma

b

a

b

a

dr
f d f r t dt

dt

dr
M d r t dt

dt
ρ ρ ρ

Γ

Γ

= ⋅

→ = = ⋅

∫ ∫

∫ ∫

Integrales sobre Curvas
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Se detallan los criterios para integrales de primera especie, pues para los de segunda son análogos.
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Integrales Impropias Semana 13

Comparación
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Nota: Dado que el comportamiento de I y J es conocido, usualmente en el criterio de comparación al 

límite se escoge como g como ���� =
�

��
. Con algún valor de α adecuado. 

 

( )
    :  Se calcula lim . 

( )

     Si 0, entonces  y  se comportan de la misma forma (ambas convergen o divergen).

     Si 0, entonces a partir de cierto punto 
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Comparación al Límitei

,  entonces por comparación:

                 Si  converge  converge. Si  diverge  diverge.

     Si , entonces a partir de cierto punto ,  entonces por comparación:
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        Si  converge  converge. Si  diverge  diverge.

( )
   : Para integrales de segunda especie el criterio es el mismo, pero se calcula lim .
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Nota

Convergencia Absolutai Se dice que  converge absolutamente ssi  converge.

                               Si  converge absolutamente  converge.
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Comportamiento Conocido de Integrales Impropiasi ra conocido el comportamiento de,
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    es de primera especie. Converge para  y diverge para .
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ie. Converge para  y diverge para .α α< ≥1 1


