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Auxiliar 7: Integral de Riemann y TFC. 
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[ , ]

  : Una función  acotada y definida en [ , ], es Riemann Integrable en [ , ] ssi:
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. (a) Sea ( ) sec ( ) . Pruebe que la siguiente fórmula de reducción es válida :

sec ( )tan( )
                                               .

     (b) Calcule  e .

     

n

n

n

n n

I x x dx n

x x n
I I

n n

I I

−

−

= ∀ ≥

−
= +

− −

∫P1

2

2

0 1

2

2

1 1

(c) Usando apropiadamente las partes anteriores, calcule  y . 

. (a) Sean , : [ , ] ,  funciones tales que ( ) ( ),  [ , ]\ { , , , }, es decir, difieren en 
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ero finito de puntos. Pruebe que si  es Riemann integrable, entonces  también lo es y además:
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        ( ) Usando la partición { , , }, muestre que ( , )  y ( , ) . 

        ( ) Usando las partes anteriores y una partición adecuada, pruebe que  es Ri

x

x x

S f s f

f

 ∈ ∈
= = =b1

b2

0 1

1 2

0 1 2 4 1P P P

emann integrable

               en [ , ].0 2
  



2 

 

Facultad de Ciencias Físicas y Matemáticas                                                   Universidad de Chile 

 

. Sea . Identifique  como una suma de Riemann y pruebe que:

                                                lim

. Calcule los siguientes límites, usando el primer 
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TFC y la regla de L'Hopital adecuadamente.

sen( )
(a) 

( )sen( )
(b) lim

sen( )

. Sea :  diferenciable tal que [ , ] : ( ) .

     (a) Demuestre que, para 
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     (b) Demuestre, usando la parte (a) que  es Riemann integrable en [ , ]. 
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:  Sea  una función integrable. Consideremos la partición equiespaciada en [ , ],

{ , , , }, donde: ,  ,  ,   ,  .

Es decir, . Claramente 
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