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P1. En esta pregunta se mostrard una coleccién numerable de subconjuntos de R, cuya o-algebra engendrada
corresponde a o (7r):

(a) Sea {Ox}rea € mr una familia cualquiera de abiertos en R. Muestre que existe {Ox,}ien C {Ox}rea

numerable que cumple
Uexn = Jea
1EN A€A

(b) Muestre que, si definimos C = {(—o0, p], p € Q}, entonces o(mr) = o(C)

(c) Sea f:Q — Q una funcién, y T una coleccién de conjuntos de ©'. Muestre que
—1 ~1
o(f7 (1)) = f(o(n))
(d) Utilice los dos ultimos resultados para mostrar que si f : (X, 7x) — (R, 7r) es un homeomorfismo, entonces

{7 (=00, pl}ren

Es una coleccién numerable de cerrados en X, tales que su o-dlgebra engendrada es o(7x)

P2. (a) Sea A una o—algebra sobre 2, y sea E C 2. Muestre que
ANE = {ANE, Ae A}
Es una o-dlgebra sobre E

oo

(b) Sea {A;}ien una coleccién numerable de o-dlgebras sobre 2, tal que A; C A;4+1. Muestre que U A; no es
i=1
una o-algebra

P3. Sea A un élgebra sobre €2, y p una medida finita sobre o(A). Sea d: 0(A) x 0(A) — R} definida como

d(A,B) = u(AA B)

(a) Defina la relacién ~ como A ~ B < u(A A B) = 0. Muestre que es una relacién de equivalencia.
(b) Muestre que d, la extensién de d a o(A)/ ~ es métrica

(¢) Muestre que en la topologia de o(A)/ ~ dada por la métrica anterior, [A] es un conjunto denso



