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Resumen

Variable Aleatoria.

X se dice variable aleatoria, si X : Q@ — R

X se dice discreta si su imagen es un conjunto numerable.

X se dice continuea si su imagen es un intervalo de R (en el sentido amplio)

Funcion de Distribucién.
Sea X una variable aleatoria.
F :R — [0, 1] se dice funcién de distribucién de X, si F(z) = P(X < x)

Funcion de Probabilidad. Sea X una variable aleatoria discreta. Su funcién de probabilidad
asociada es:

Funcion de Densidad. Sea X una variable aleatoria continua. Su funcion de densidad aso-
ciada, denotada fx, es aquella tal que P(X € A) = / fx(x)dx.
A

Observacion:
/ fx(@)dz=P(X €Q)=1
Q

Problemas

P1. Suponga que un borrachito da un paso a la derecha con una probabilidad p, y a la izquierda con una
probabilidad 1 — p. Para modelar su movimiento supondremos que se posiciona sobre un niimero
entero, comenzando en la posicién z = 0.

a) ;Cudl es la probabilidad de que se encuentre en x = 3 tras 6 pasos?
b) Encuentre la distribucién de probabilidad de la posicién, x, después de n saltos.
P2. Sea X v.a. tal que X ~ Binomial(n,p). Calcule P(X = k) cuando n — 0o, p —> 0, y np = \.

P3. ) Sea X una v.a. con funcién de distribucién F' conocida y sean «, 5 € R, con a # 0. Calcule
en términos de F) «, 3, la funcién distribucién de la v.a. Y = aX + .

b) Sea X una variable aleatoria Geométrica(p), con p € (0,1). Pruebe que:
PX=n+EkX>n)=PX=kVn>0 k>1
¢) Mostrar que si A, B, son independientes, entonces A y B también lo son.
P4. Sea Q = {ay,...,ax}.

a) Mostrar que |P(Q2)| = 2"
b) Sean A, B € P(Q2). Calcular P(B C A).



