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P1.-

1. Calcule el valor de la suma:
n∑

i=1

1

i(i + 1)(i + 2)

2. Demuestre que para todo n ≥ 1
n∑

i=1

1

i2
≤ 2− 1

n

P2.-
Para cada n ∈ N\{0} defina k = 2n. Se quiere probar que todo subconjunto Y ⊆ N de 2k − 1 elementos posee un
subconjunto X de k elementos cuya suma es divisible por k

P3.-
Consideremos la sucesión (an)n∈N definida por recurrencia. Sean

a1 = a2 = 1

y sea
an = 3(an−1 + an−2) + 1, para n ≥ 3

Queremos probar que a3n + a3n+1 es divisible por 32.

1. Pruebe que a3n+2 − 1 es divisible por 2.

2. Pruebe que 3a3n+1 + 5 es divisible por 8.

3. Pruebe que a3n + a3n+1 es divisible por 32.

P4.-

1. Pruebe sin usar inducción que ∀n ∈ N. se tiene que

n∑
k=0

(
n

k

)
(−1)k

k + 1
=

1

n + 1
.

2. Sea n ∈ N\{0} y Hn =

n∑
k=1

1

k
. Pruebe que se tiene que

n∑
k=1

(
n

k

)
(−1)k

k
= −Hn

..
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