Auxiliar 12 - Introduccion al Algebra
Escuela de Ingenierfa, Universidad de Chile
Viernes 17 de Junio, 2011

Profesores Cdtedra: Leonardo Sdnchez - Pablo Dartnell
Profesores Auziliares: Orlando Rivera Letelier - Matias Godoy Campbell

Pregunta 1. Determine todos los morfismos que hay entre (Z,,+) y (C\ {0},-) para todo n € N, n > 2

Pregunta 2. Calcule:
n—1
a) H w; con w; la j-ésima raiz n-ésima de la unidad.
j=0
n—1
b) Z w; con w; la j-ésima raiz n-ésima de un complejo cualquiera.
j=0

Pregunta 3.
a) A partir del producto (14 )(5 —4)* pruebe que:
s 1
— =4 arctan - — arctan —
5 239

b) Determine los menores naturales m,n tal que:

(V3—i)" =1 +i)"

Pregunta 4.
a) Sean (wj);-’:_ol las raices n-ésimas de la unidad. Pruebe que Vk € {1,2,...,n — 1} se tiene:
n—1
D (w)F =0
§=0

b) Seam € {0,1,2,...,n— 1} y p(z) € C[z] el polinomio de grado m definido por:

p(x) = Z apx®
k=0

Demuestre que:
n—1

1
=3 plwy) = p(0)
7=0
Pregunta 5.
N sin((n + 1))
a) Se define para cadan € Ny z € R: D, (z) = Z e Pruebe que D, (1) = ————2">
ft sin(%)
D c+o 4 Dy 1 sin®(na/2
b) Se define también paracadan € Ny xz € R: J,(z) = o@) -+ () . Pruebe que J,,(z) = 7%
n n sin“(z/2)

Indicacién: Calcule nJ, (x)



