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P1. Sea f : Z −→ Z tal que

(∀ m,n ∈ Z) f(m+ n) = f(m) + f(n).

Probar que

(i) f(0) = 0

(ii) f(−m) = −f(m)

(iii) f es inyectiva ⇔ [x = 0⇔ f(x) = 0]

P2. Sea U el conjunto universo, y A ⊆ U con A 6= U . Estudie la inyectividad y sobreyectividad
de la siguiente función:

f : P(U) −→ P(A)
X 7−→ f (X) = A ∩X

P3. Considere las funciones f, g : A −→ B, con A, B 6= φ y f biyectiva. Se define para cada
x ∈ A la función

ϕ : A −→ B ×B
x 7−→ ϕ (x) = (f(x), g(x))

Probar que ϕ es inyectiva.
Indicación: recuerde que (a, b) 6= (c, d)⇔ [(a 6= c) ∨ (b 6= d)]

P4. P2, Control 2 2010. Sea F = {f : R −→ R |(∃a ∈ R)(∀x ∈ R)f(x) = ax2}. Se define la
función

ϕ : F −→ R

f 7−→ ϕ (f) = f(2)

Demuestre que ϕ es biyectiva.

P5. Sea E un conjunto fijo no vaćıo, y ΨA la función caracteŕıstica de A (∀A ⊆ E). Definimos
el conjunto de todas las funciones de E en 0, 1, esto es

F = {f : E −→ {0, 1} | f es función}

Además se define la función λ por

λ : P(E) −→ F
A 7−→ λ (A) = ΨA

Demuestre que λ es biyectiva.
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