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P5. Sea f : R+ −→ R que satisface la siguiente propiedad:

(∀x, y ∈ R+) f(xy) = f(x) + f(y)

Calcule
n∑

k=1

f
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)
Sol.: Es claro que

f
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)
= f
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)
= f(k + 1) + f
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)
De la propiedad, notamos

f(k) + f

(
1

k

)
= f(1) (1)

y además
f(1) = f(1 · 1) = f(1) + f(1) = 2f(1) ⇒ f(1) = 0

por lo tanto, de lo anterior y (1) se obtiene: f

(
1

k

)
= −f(k). Con esto, el cálculo de la

sumatoria está dado por

n∑
k=1

f
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)
=

n∑
k=1

f(k + 1)− f(k) = f(n + 1)− f(1) = f(n + 1)
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