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1. Sobre `∞ considere C = {u
∣∣ ĺım infn un ≥ 0}. Mostrar que C es un cerrado fuerte, no cerrado débil-*.

Indicación: Considere unk = −1k≤n.
Sea E un e.v.n.

2. Sea ϕ : E′ → R lineal continual para σ(E′, E). Muestre que:

∃x ∈ E, ∀` ∈ E′, ϕ(`) = `(x).

I ndicación: Pruebe que existe U de la forma {`
∣∣ |`(xi)| ≤ εi} contenido en ϕ−1 ((−1, 1)), defina ϕi(`) = `(xi)

y pruebe que ϕ =
∑

i λiϕi.
Denotamos ϕ = ϕx.

3. Muestre que un hiperplano H de E′, cerrado para σ(E′, E) es el núcleo de una forma lineal E′ → R continua
para σ(E′, E).
I ndicación: Use H-B.

4. Sea E un espacio de Banach no reflexivo. Muestre que existe una forma lineal ψ sobre E′ que no es de la forma
ϕx. Muestre que el núcleo de ψ es un hiperplano cerrado fuerte, pero no es cerrado débil-*.
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