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P1. Dado un convexo no vacio C' C FE de un espacio euclidiano, definimos su interior relativo como
x€ir(C) <« 3Ir>0tal que B(x,r)Naff(C) C C.

) Muestre que ir(C') # ().

b) Muestre que si int(C) # 0, entonces ir(C) = int(C).
) Muestre que ¢ € ir(C) si y sélo si 0 € ir(C' — z).
)

P2. a) Sea C C E un convexo cerrado no vacio de un espacio euclidiano y sea xzg ¢ C. Muestre que existe
y € R™\ {0} tal que sup,cc(y, @) < (y, o).

b) Sea C' C F un convexo de un espacio euclidiano de dimensién finita tal que int(C) # 0. Muestre que las
dos propiedades siguientes son equivalentes:

(i) 0 ¢ int(C).
(i) Existe y € E\ {0} tal que sup,c(y,2) <0, y que existe zg € C tal que (y, zg) < 0.
¢) Sea C C R™ un convexo no vacio. Muestre que las dos propiedades siguientes son equivalentes:
(i) zo & ir(C).
(ii) Existe y € R™ tal que

sup <ya I> S <y7 l’o),
zeC

y existe zp € C tal que
<y720> < <ya ‘T0>'

P3. Sea C' C R™ un cono, es decir, un conjunto C' C R™ tal que A\C' C C' para todo A > 0. Definimos el cono polar
de C como

C° ={y e R": (y,z) <0 para todo x € C}.

Muestre que C° es un cono convexo cerrado, y que si C es un cono convexo, entonces C°° = C'.



