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P1. Principio de Inclusién-Exclusién
Sea (2, 3,P) espacio de probabilidad y A;...A, € 3. Muestre que
n N n kel
P(U Ai) ,;( 1) Uil_jkIP(AJ)

Donde J es un subconjunto de {1..n} y Ay := _ﬂJAj.
Jje

P2. Pruebe que toda funcion de distribucion de probabilidad se puede escribir
como una combinacién convexa entre una funcion de distribucién
absolutamente continua y una funcién de distribucién discreta.

P3. Pruebe que la interseccion de sigma algebras es una sigma &lgebra. ;Qué
puede decir sobre la unién de sigma algebras?

P4. Sea (2, 3,P) espacio de probabilidad y A € 8 un conjunto tal que
P(A) > 0. Definimos la aplicacién

Q:8—10,1]
B— Q(B) = P(ﬁ(Z)B )

Muestre que Q es una medida de probabilidad bien definida sobre (.
P5. La ley de los eventos improbables

Diremos que la variable aleatoria X sigue una distribuciéon de Poisson de
pardametro A > 0 si se tiene

e~k
-k

para k entero no negativo. De igual manera, diremos que Y sigue una
distribucién Binomial(n,p), donde n € N, p € (0,1) si se verifica

P(Y = k) = (Z)pk(l —p)" "



para k € {0,1..n}
Sea A € (0,1). Consideremos una sucesion (X, ),en de variables aleatorias,
X, ~ Binomial(n,2) , y una variable aleatoria X ~ Poisson()). Pruebe que

n

lim P(X, = k) = P(X = k)
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