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P1. Diremos que (A,)nen es una familia decreciente de conjuntos si A, 1 C A, para todo n € N.

a) De un ejemplo en R de una familia decreciente de conjuntos acotados (no vacios) cuya interseccién sea
vacia.

b) De un ejemplo en R de una familia decreciente de conjuntos cerrados (no vacios) cuya interseccién sea

vacia.

P2. Dados dos conjuntos A, B en un evn (E, || - ||), demuestre que:

a) int(AN B) =intANintB

b) in (A UB) D intAUintA (de un ejemplo donde no hay igualdad)

c) AUB=AUB

d ANBCANB (de un ejemplo donde no hay igualdad)
P3. Sea (X,] - ||) un espacio de Banach y (F},),ecn una sucesién decreciente de cerrados no vacios. Suponga que

diam(F,) = sup{|lz -yl : z,y € F,} =5 0
Pruebe que ﬂ F,, es un singleton.
neN

P4. Sea (E,|| - ||) un espacio vectorial normado, y A, B C E cerrados. Pruebe que existen 64,05 abiertos tales que

AC@A,BCQByQAHQB:w.

P5. Consideremos el espacio vectorial My(R) de las matrices de 2 X 2 a coeficientes en R. Se define la funcién
|-l : Ma2(R) — R como

2
0o = max Q; 4
1Al > lasj]
j=1

ie{1,2}
a) Pruebe que (M2(R), ] - ||co) es un espacio vectorial normado.

b) Estudie la convergencia de la sucesién {A,, },en definida por
1
0 1

a) Pruebe que el conjunto A + zg = {a + z¢ : a € A} es abierto.
b) Concluya que A+ B ={a+b:a € A,bc B} es abierto independiente de la naturaleza de B.

P6. Sea A C R™ un abierto y xg € R™.



