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Guía de  problemas propuestos para resolver y discutir. 



[AUXILIAR EXTRA CONTROL 3 – MA1002 

L. SÁNCHEZ, S. BALMACEDA, B. SÁNCHEZ] Noviembre 2010 

 

 
Problema 0. ���� � � 1, 	
� � �� �

�ó� 
��
����� ��� �� ����� �� , 
� 
�
 �� � �� �
��� ���

��
  � ��
� 
� ����� � � 1. �  !
"�	���� #�
 
� á�
� %&� �
 �� �

�ó� � 
	�á ���� ��� %&� � �&1 ' � 2&1 ) �  ��  !
"�	���� #�
 
�  ����"
� �
� 	ó���� 
�

������ �� ����� �� �

�ó� � 
� ����� �� 
�
 ��  

	�á ���� ��� *&� � +�&1 ' � 3&� ) 2 . ���  -������� 
� �
�í"
��� �
 �� �

�ó� � ������ � � 23 . 
 

Problema 1. /� ���á0��� 1&� � '6�3 ) 5� ) 1 ����� 
� 
�
 � 
� �5. -��	��
�� 	�0�
 ��  ���á0��� 
� ������6�, 1&� 7, � 8 0. !
"�
	��� #�
 
� á�
� ��"��
����� 
���
 �� ���á0��� � 
� 	

"
��� �5�::::: 
	 �;. 
 

 

Problema 2. -��	��
�� ��� 
	1
�� 	ó���� �
 ����� �. % �� ���
� �
 �� 
�
 #�
 ��	� ��� 
� �
���� �
 ��  
	1
�� 	
 <��
 ��� �
�1�����ó� ���í������ �
 ����� �. !
�
�"���� 
� ����� �
 � &
� 1����ó� �
 � �
 "��� #�
 
� ����"
� �
 �� 
	1
�� 
������� 	
� �
��� �� ����"
� �
	����
. 
 

Problema 3. -��	��
�� �� ����� �
1����� ��� =�3> ) =�3> � =�3> , � ? 0. !
"�
	��� #�
 �� ���
���� �
 ���� �
 �� ����� 
� 
� ���"
� ��������
 
	�� ���� ���: 
	 � �A; B 1√�3> ��D

5  . 
 

Problema 4. !
�
�"��� 
� á�
� �
� "���� �
 	ó���� 
�

������ �� �����, 
� ����� �� 
�
 �, 
� ���E� �
 ��  
����� � � �32 , ��"��
����� 
���
 0 � 1. 
 

Problema 5. -������� 
� á�
� �
 �� �

�ó� �
� ���"
� ��������
 ��"����� ��� ��	 �����	 �
 
�������
	  �3 � �1 ' � , �3 � 2&1 ' � � 
� 
�
 �F. 
 

Problema 6. G
� � �� �

�ó� �
� ����� �F� ��"����� ��� �� ���á0��� � � �3 � �� �
��� � � "�  &" ? 0 . G
 ���
 
�������� 
� ����� �
 " ��� #�
 ��	 ���ú"
�
	 

�
����	 ��� ��  ������ó� �
 � 
� ����� � �F � � �� 	
�� �
���
	. 
 



[AUXILIAR EXTRA CONTROL 3 – MA1002 

L. SÁNCHEZ, S. BALMACEDA, B. SÁNCHEZ] Noviembre 2010 

 

Problema 7. -��	��
�� �� ����� ����� Γ �
	����� ��� �� 	�
��
��
 
�����ó� 
� �����
����	 �����
	 J � �&1 ' cos&N  , � ? 0, N O P0, 2+Q &� R�������� ��� ����"
���E���ó� ���� Γ. S��1���� �
�������"
��
 � 
�������� ���

��������
	. &0 -������� 
� ���
� � �� ����"
���E���ó� 
� ���
���� �
 ���� �
 Γ.  
 

Problema 8. T�� ����í���� 	
 "�
�
 	�	0�
 
� "���� �
� �������� �3 ) �3 � 1, �
 1��"� #�
 ��  ������ E&N � ��	<&N , ��� ���������
	 �������
	 E&0 � 1.!ó��
 &J, N, E  �
��
	
���� ��	 �����
����	 ���í������	 �
� �����.   
 &� R�������� ��� ����"
���E���ó� �
 �� ����
������  Γ �
	����� ��� �� ����í����. &0  -������� �� ���
���� �
  Γ 	� N OP0, 2+Q. &� -������� ��	 �
����
	 ���

��
, ���"�� � 0����"��, �	í ��"� �� ��������� � ���	�ó� �
 Γ. 
 

Problema 9. G
� UV&� : P�, 0Q W X; �� ����"
���E���ó� �
 ��� ����� �

����  Γ Y X;. !
����"�	 ��� Z&� , [&� � \&� ��	 �
���
	 ���

��
, ���"�� � 0���"��� �
	�
�����"
��
. G
� ]&� �� ��������� � ^&� �� ���	�ó�. G����
� #�
 �� ����� 
	 ����� � #�
  ]&� _ 0 `� a P�, 0Q. 
 /� 
������ Γb�
 Γ 	
 �
1��
 ��"� �� ����� ����"
���E��� ���:  

�V&� � UV&� ) [&� ]&�  

 1  G����
� #�
 ]b&� _ 0 `� a P�, 0Q. ���
0
 #�
 �� 
������ 
	 ��� ����� �

���� � #�
  
� �
���� ���

��
 � �� 
������ 
� � 
	 �����
��� � [&�  2  %<��� 	
� Γ ��� 
	����� ��
��í�"��� �
 ����"
���E���ó�: UV&� � 6�
c ��	&� , �
c	
�&� 7 �OX.   !ó��
 � 
	 ��� ���	����
 ��	�����. -�����
 �� 
������ db�
 �� 
	����� ��
��í�"��� d. ¿ f�é ��
�
 �
��� 	�0�
 dh?  
 

Problema 10. -��	��
�
 �� 	�
�1���
 G #�
 	
 �0��
�
 �
 ���
�	
���� �� 	��
�1���
 E �  =�3 ) �3  ��� 
� ����"
� ���� ��� �3 ) �3 ' 2�� j 0, �ó��
 � ? 0. 1  R���
���
 ��� ����"
���E���ó� �
 G. 2  -���	��
�
 �<��� �� ����� d #�
 	
 �0��
�
 ��"� ���
�	
���ó� �

 ��	 	��
�1���
	   E �  =�3 ) �3  � �3 ) �3 ' 2�� � 0, �ó��
 � ? 0. R���
���
 ��� ����"
���E���ó� ���� d.  3  G����
� �<��� #�
 d 
	 �� ���"0�
 ��� �
�	���� �
 "�	�  
J&�, �, E � 2�=8�3 ' �3 ' �3 

-�����
 �� "�	� �
� ���"0�
. 
 



[AUXILIAR EXTRA CONTROL 3 – MA1002 

L. SÁNCHEZ, S. BALMACEDA, B. SÁNCHEZ] Noviembre 2010 

 

Problema 11. -��	��
�
 �� ����� ����"
���E��� ���: 
�V&� � l���	&� �	
�&� m&� n  ��� � OP�, 0Q� m&� � B =1 ) �3��c

5  

 �  !
"�
	��
 
� á�
��� #�
 1��"� �� �
��� ���

��
 � �� ����� ��� 
� 
�
 o 
	 ���	����
. ��  !
"�
	��
 #�
 
� �
���� ���"�� 
	 �
��
�������� �� 
�
 o. 
 

Problema 12. -��	��
�
 ��� 1����ó� �
�� �
 �����0�
 �
�� 1: P�, 0Q W X ��	 �
�
	 ��������"
��
  �
����0�
.  G
� d �� ����� �
1����� ��� 
� 
��1� �
 1. �  R���
���
 ��� ����"
���E���ó� �
 �� ����� � ��� 
���
	�ó� ���� 	� ���
�. �� !
"�
	��
 #�
 �� ��������� �
 d 
	�á ���� ���: 
]&� � 1bb&� 

p1 ) 1b3&� q;/3 

 

Problema 13. !
"�	���� ��	 	�
��
��
	 �
������
	: �  T�� ����� ��� ]&� � 0 
	 ��� �
���. ��  T�� ����� ��� ^&� � 0 
	 ��� ����� �����. G� ��
"á	 ]&� � ��
, 
�����
	 �� �����  
	 �� ���� �
 ������1
�
����.    
Problema 14. -��	��
�
 �� ����� UV&� � &���	&� , �	
�&� , � �O X -������� Z, [ � \. 
 

Problema 15. T�� ����í���� 	�0
 ��� ��� 	��
�1���
 ����0ó���� �
 
�����ó� �3 ) �3 ) E � +  	�
��
��� �� ��"��� d �
 "��� �
 �����E�� ��� ��
��� 
� ����� � �� 	��
�1���
. �  T	���� �����
����	 ���í������	, �
����� ��� ����"
���E���ó� �
 d, 	�0�
���  #�
 	
 ��"�� #�
  E � �N, � ? 0 � �V&0 � &√+, 0, 0   �� �
�
�"���� 
� �
���� Z��

��
 � �� ��������� ���� �� ����� ����#��
�� �
 
	��.  
 

Problema 16. ����"
���E�� ��� ����� ����� ����	 �����	 	���	1��
� #�
 
� �������� �
 ��	 ��	������	 � 2  1���	 
� �� �0��	�, �
 �����
����	 &�, 0 � &'�, 0 
	 ��
 �
��� � 0 � �3. &/
"��	����  

 

Problema 17. 

/� ����� �
 *������ 
	 �� ���
�	
���ó� �
 �� 
	1
�� �
 ����� � ��� 
� �������� �������� �
 ����� �2 ���� 

�
�����E ��	� ��� 
� �
���� �
 �� 
	1
��. R	����
 ���<� �����. 
  


