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Sea f : R — R continua. Sea {a,} una sucesion en [a, b], N0 necesariamente convergente, tal
que lim f(a,) = [. Demuestre que existe z € [a,b] tal que | = f(Z).
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Considere f : R — R continua, con un minimo global Gnico en el punto Z y que satisface
lirin f(z) = +o0. Si {z,,} es una sucesién que tiene la propiedad
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Se pide:

(i) Pruebe que si {a; )} es una subsucesion convergente al € R, entonces [ = Z.

©(n
(ii) Pruebe que {x,} tiene alguna subsucesién convergente a z.

(i) Sea f: R — R tal que existe L > 0 que satisface

f(x) = fW) <Lz -yl Vr,yeR

Pruebe que f es continua.

(ii) Sea f : R — R continua en Z. Pruebe que existe 6 > 0 tal que f estd acotada en
(z =0,z +9).

|P4 | Considere:

eh@) gy > 0,241
_ T—1 )
o= [ 50,

Encuentre « para que f sea continua.

Sea f : R — R definida por:
sen((lx—a)x) <0
fl@)=< blz—a)® 0<z<1
sen(lfrzl(é)—l)) r>1

donde a,b € R, a ¢ {0,1}.

(i) Estudie la continuidad de f en los intervalos (—o0,0), (0,1) y (1, +00).
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(ii) Encuentre una relacién entre a y b equivalente a la continuidad de f en 0.
(iii) Encuentre una relacién entre a y b equivalente a la continuidad de f en 1.

(iv) Encuentre los valores de a y b que hacen que f sea continua en 0 y 1 simultdneamente.

Estudie la continuidad de la funcién f(z) = [z]z en los puntos £ = 0y & = 1. Obs: [x] denota la
parte entera de z.

Seaf(x):{(l) i;g

(i) Pruebe que f no es continua en ningun punto.
(ii) Sea g(z) = f(x)z. Probar que f es continua sélo en z = 0.
(iii) Sea h(z) = f(z)sen(x). Determine dénde h es continua.



