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1. Mostrar que el conjunto de conectivos lógicos {∧,∨,⇒,⇐} no es fun-
cionalmente completo.

2. Considere el conjunto de strings A, sobre el alfabeto Σ = {0, 1}, de�nido
recursivamente como:

a) ε, 0, 1 ∈ A.
b) 1uv ∈ A, donde u, v ∈ A.

De�na recursivamente una función #1 : A ⊆ Σ∗ 7→ N, tal que:

#1(w) = cantidad de 1's en w

y demuestre las siguientes a�rmaciones:

a) #1(w) ≤ l(w),∀w ∈ A.
b) ∃n,m ≥ 1 : n ·#1(w) + m ≥ l(w).

donde l es el largo del string. ¾Cuál es el menor n ∈ N que cumple la
a�rmación b)?

3. Los números de Fibonacci están dados por la recurrencia:{
f0 = 0, f1 = 1

fn = fn−1 + fn−2,∀n ≥ 2

Demuestre que:

a) ∀n,m ≥ 0 : fnfm + fn+1fm+1 = fn+m+1,

b) ∀n ≥ 1 : f0f1 + f1f2 + · · ·+ f2n−1f2n = f2
2n.

4. Demuestre que para todo n ∈ N, si se escogen n naturales consecutivos
arbitrarios, entonces el producto de ellos es divisible por n!.

5. Mostrar que entre n + 1 enteros positivos que no exceden 2n debe existir
un número que divida a otro.
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