Pauta P1
(a.1)

fx(z) = / Ixy(z,y)dy = Ae*”/ Ae Mdy = Ne
0 0

Andlogamente,
fr(y) =A™

De esta manera,

Ixy(z,y) = fx(@)fy(y)

Por lo tanto X, Y son variables independientes.

(a.17)
Consideremos p(X,Y) = (X—)_iy,X +Y). Luego W =1 € (0,1), Z = p2 € (0,00)
Luego,

LQ 1

e HZW) = (ZW,W(1-2) A Jo=| B

(X+Y)? 1

Luego, por el teorema de cambio de variables, se tiene:
fxy (e (z,w))

fZ,W(Z7w) = |det(.]<p(<p‘1(z,w))| = fX,Y(Zwaw(]' - Z))|w|

Pues,
1

det(Jiol ™ (z,0)) =

Finalmente,
fzw(z,w) = )\Qe*)‘w|w| = Ne My

Claramente, fy(w) = \2e ™ w
oo —\w o 1 oo
Luego fz(z) = / Me Maydw = /\2(—6—w| + —/ e Mdw) =1
0 A0 A

Por lo tanto, se concluye que Z, W son varibles independientes.
Por otro lado, se tiene que

Var(Z) = %

(b)

o0 oo [e.e]

P(X < V) fy (y)dy = / Fx () v (y)dy

—00

]P(X<Y):/

— 0o

P(X < y|Y = y)fy (y)dy = /

—00

Para la evaluacién recordemos:
X ~verph) = Fx(@)=1—e ™Y A Y ~exp(ha) = fy(y) = doe Y
En ambos casos se considera y > 0 (para otros valores de y ambas cantidades son 0)

Asi, en este caso se tiene:

Y
M+ A+

P(X <Y)= / Aoe ™ 2Ydy —/ Doe~MtA2)ygy — 1 —
0 0



