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P1. Sea (Xi)∞i=1 sucesión iid de variables aleatorias tal que E(X1) = 0, V ar(X1) = 2. Consideremos la

variable Zn =
2n∑

j=1

(−1)jXj . Usando el Teorema Central del Limite encuentre una aproximación de

P (Zn >
√
n).

P2. Sean (Xi)i∈N sucesión de variables aletorias iid. Suponga que E(Xi) = 0 y E(X2
i ) < ∞. Sea

Yi =
Xi +Xi+1

2
. Demuestre que

1
n

n∑
i=0

Yi → 0 cs.

P3. Sean (Xi)i∈N sucesión de variables aletorias iid tal que E(X1) = µ y V ar(X1) = σ2 ambos

parámetros conocidos. Defina la media empírica como Xn =
1
n

n∑
i=1

Xi y la varianza empírica co-

mo σ2
n =

1
n

n∑
i=1

(Xi −Xn)2

1) Calcule E(Xn) y V ar(Xn).

2) Muestre que σ2
n =

1
n

n∑
i=1

(X2
i −Xn

2).

3) Calcule E(σ2
n).


