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P1. Calcule las siguientes transformadas y antitransformadas.

a) L [sin®z]. b) L7 {ﬁ} c) L7 {ﬁ]

P2. Suponiendo que f es una funcién continua por partes y de orden exponencial muestre las siguientes propiedades

a) L[f(t)coshat] = 3 [L[f](s —a) + L[f](s+ a)].
b) L[f(t)/t](s) = [°L[f)(r)dr., donde ademas, tILH(% f(t)/t existe.

o {m (1 + i) } (1) =1 _te_t.

P4. a) Suponga que f es continua por pedazos y T-periédica en [0, 00), esto es, f(t +T) = f(t) para todo ¢t > 0.
Demuestre que la transformada de Laplace de f puede calcularse mediante la férmula

P3. Pruebe que

clifl(s) = —— / e £ (1)t

C1—esT
b) Defina la funcién f en el intervalo 0 < ¢ < 2 por

t si 0<t<1
f(t)_{() si 1<t<?2

y para t > 2, f(t +2) = f(t). Grafique esta funcién y calcule su transformada de Laplace.

c¢) Calcule la transformada de |sinat| y cost.

P5. Determine la solucién de y” — 4y’ + 5y = f(t) con f(¢t) = 1sit € [0,1), f(t) =0sit € [1,00), y(0) = 1,

y'(0) = 1.
Indicacion: Wl)ub?) = é + %.

P6. a) Encuentre la antitransformada de Laplace de:

1 3e—2*
) w6 2) s

b) Use transformada de Laplace para resolver la ecuacién integro-diferencial

t t, 0<t<1,
y'+2y—|—/y(r)d7': 2—t, 1<t<2,
0 0, 2<t

sujeta a la condicién inicial y(0) = 1.

¢) Resuelva el problema con condicién inicial

y' 42y +2y=0(t—m), y(0)=1y(0)=0.



