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Problema 1 [Conjuntos clopen].- Verifique que, para el espacio vectorial normado en
estudio, los tinicos conjuntos abiertos y cerrados a la vez son el vacio y el espacio entero.

Problema 2 [Dominios irregulares].- Considere la funcién definida por
—— si(21,22) # (0,0)
f(ﬂfl,fﬂg) = i .
0 si (x1,22) = (0,0)

a) Encuentre dom(f), bosqueje.
b) Determine curvas de nivel de f.
c¢) iEs f continua en 07

Problema 3 [Continuidad].- Sea f : R? — R definida por

34 .
f(wy,22) = { o122 Ol (z1,22) # (0,0)

0 si (1, x9) = (0,0

Estudie dom(f) y su continuidad.
Indicacién: Puede usar que 3m, M > 0 tales que m||Z||o < ||Z]]2 < M||Z||c0-

Problema 4.- Estudie el limite en el origen de:

(z172)? .
g(x17$2) = m 51 (l‘l,xz) 7é (0,0)
0 si (z1,22) = (0,0)

Problema 5.- Considere la siguiente funcion y estudie su continuidad:

x1 cos(xa)—x2 cos(x1)—x1+x2 . 0.0
Fleras) = o st (e1,72) # (0.0
0 si (21, 22) = (0,0)

Problema 6 [Funciones lineales].- Sea h : RY — R™ una funcién lineal. Demuestre las
siguientes propiedades:

i) h es continua Vo € RY

ii) h(%) es acotada si & € B(0,1)

Indicacién: Comience por demostrar que una funcién continua f : RY — R alcanza su
maximo en un conjunto compacto.



